Odpowiedzi i schematy oceniania
Arkusz 22

Zadania zamknigte

Numer | Poprawna Wskazowki do rozwigzania
zadania | odpowiedz
1. |b. (v/10 - x)(ax + b) = ax+/10 + by'10 — ax® - xb = —ax® + (a/10 — b) x + by/10
—ax? + (a/10 — b)x + by/10 = —/10x? +10410
Wyrazenia po obu stronach row§w przyjmup te same wartei
liczbowe, jeeli wspotczynniki przy odpowiednich pgfach zmiennejas
rowne.
—a=10
a=+10
av10-b=0
V103/10-b=0
b=10
2. A. Wykresem funkcjif jest parabola o ramionach skierowanych ku gorze i
wierzchotku w punkcieV = (O,\/§) .
Wykresem funkcjig jest prostay =sin60" = g . Przecina onasoQY w
punkcie P = (Ogj lezacym pongej punktu P . Wartaci funkcji f s
wigksze od warteci funkcji g dla kadej liczby rzeczywistei .
f(x)>a(x
3. C.

§ — CZ&S$¢ pracy wykonanej przez Marka wagu jednego dnia

2[—12@;— = 23 — CZ&S$¢ pracy wykonywana przez obie panie wgti dnia
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—+— =— —cz&$¢ pracy wykonanej w ggu jednego dnia przez
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wszystkie trzy osoby
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K =1Eﬂoglo+%logloo+%IoglOOO+%IoglOOOO+%IoglOOOOO

k :1EL+1E2+E[:B+1B4+E[5:1+1+1+1+1:5
2 3 4 5

Kazdy z wyrazéw wielomianu
W(x) = x* +10x® +8x°

dla kazdej liczby rzeczywistej przyjmuje wadddodatna lub O (parzysta
potega liczby jest nieujemna).

Suma liczb nieujemnych jest liczlnieujemmn, zatem wart& liczbowa

wielomianu dla kadej liczby rzeczywista jest nieujemna.

Po1l cigciu otrzymalimy 2 kartki.
Po 2 cigciu otrzymalsmy 3 kartki.
Po 3 ceciu otrzymalsmy 4 kartki.

Po n—tym cieciu otrzymujemyn + Ikartek.

n+1=100
n=99

J&li prostay = ax+b przecina tylko jedsmos ukladu wspotrzdnych, to
a=0. Prostay =b jest prostopadta do 0€)Y . Zatem prosta do

prostopadta édzie réwnolegta do oDX .

X — cena towaru przed wprowadzeniem podatku VAT
(22-7)%x =555

15
——X =555
100 2
15x =555




x =37 (24

9. Dlugos¢ podstawy trojgta ABC (| AB ) jest rowna dtugéri podstawy
trojkata ABD . Wysoka¢ poprowadzona do tej podstawy jest wdkam z
trojkatow rowna4 .
Tréjkaty, ktGre mag rowne podstawy i wysokoi, map rowne pola.
10. x*—m=0
(x=m)(x+/m) =0
x=~mr
lub x =7
Liczby i = to liczby niewymierne.
11. Jeeli a jest kytem ostrym isina = cosa , to a = 45 . Trojkat jest zatem
rébwnoramienny.
a — dluga¢ ramienia trojlita
a’+a® =4
2a° =16
a®*=8
a=2y2
Obwdd trojlata: 242 + 242 + 4= 42 + 4= 41+/2).
12. Wzér funkcjig: g(x) = (x-1D*+7
g(-)=(-1-1)°+7=-8+7=-1
a+t2 _ 1
2
a+2=-2
a=-4
13. w=|sing -1 =1-sina, bo0<sina < 1, gdy a jest katem ostrym
-1<-sina<0
-1+1<1-sina <0+
Stydl: 1+1 1 sina<0+1
0<1l-sina <]
O<w<1l.
14. F(x) = (x-D)(x+1) = x* -1

g(x) = @-x)L+x) =1-x* =—(x* -1) =-f ()




Wykresy g symetryczne wzgtlem 0siOX .

15.

Okreslamy zdarzenia:

M — Maria zda egzamin z matematyki,
Z — Maria zda egzamin zzyka polskiego.
P(M)=03

PMMOZ)=072

P(M nZ)=018

P(Z) = P(M 0 Z)+P(M n Z)-P(M)
P(Z) = 072+ 018- 03= 06

16.

a=3+3+3°+3"+3
Sktadniki sumy to wyrazy egu geometrycznego o ilorazie 3 i pierwszy
wyrazie rownym 3.

Obliczamy suma picciu wyrazow tego agu.

5

s=17d
1-q

lﬁ'l

-5 —
s
Liczba a jest liczla nieparzyst, wiec nie mae by podzielna przez liczb
parzysi.
a=363=11[33 - liczba podzielna przetl.

S [(3=363

17.

o _ =n—1_n—1—1:n—1_n—2=(n—l)(n—l)—n(n—2):
% =575 n n-1 n n-1 n(n-1)
n®-2n+l1-n+2n_ 1

n(n-1) n(n-1)

18.

Promié okregu jest prostopadty do stycznej w punkcie styézna@atem
[OABS =|0ACS =90".

Suma lgtéw utworzonego czworaka ABSC jest rowna360 .

Stad:

80° +90° +90 +|0BSC| =360,

[0BSC|=100.

19.

Oznaczmy:A,B,C,D — wierzchotki prostoita, ktory jest przekrojem

m



osiowym walca,S — punkt przeeicia przektnych,

h=|BC| =|AD|.

Tréjkat BSC jest trojkatem rownoramiennym, w ktorym jeden gtéw
ma miag 60 . Jest to zatem trgjkréwnoboczny o bokin. Zatem
przekatna prostokta jest rowna2h. Tréjkat ADC jest trojlkatem
prostokitnym, w ktrym przeciwprostakna jest rowna2h, a jedna z

przyprostolgtnych jest réwnéah.
IDC|® = (2h)? —h? =3n?

IDC| = hy/3

Promie jest potovs boku DC.

_h3

r=——
2

Pole podstawy:

m? :]T[Eh\/ng :3m2
> .

4

20.

h — wysokda¢ ostrostupa

270= 1 [B1Ch
3
h=10
a — krawedz podstawy
a® =81
a=9
c — potowa przeitnej podstawy
_ 92
C =
2
a — kat miedzy wysokdcia a krawedzia boczra
92
tga = E = L = ﬂ
h 10 20

Zadania otwarte




Numer Modelowe etapy rozwjzania Liczba
zadania punktow
21. Obliczenie, o ile wyej metrow znalazta sikokardka po podniesieniu 1
szlabanu:
2 =sin60,
h= 4@/2—‘3’ =243,
Obliczenie, na jakiej wysokoi nad ziem znajduje si kokardka: 1
h+1=2{3+1=35+1=45.
Kokardka znajduje sina wysokéci okoto 45 m nad zierai
22. Wykorzystanie wiasrniei ciagu arytmetycznego i obliczenig oraz 1
réznicy r Ciagu:
3+
-y="27,
—2y=3+Y,
y=-1
r=3-[-(-0]=3-1=2.
Obliczeniex: 1
x=-1-2=-3.
23. Zapisanie nierowniei w postaci iloczynowej i rozweanie jej: 1
(x=5)(x+5) <0,
-5<Xx<5.
Wypisanie liczb catkowitych natacych do zbioru rozvazan 1
nierownaci:
-4,-3-2,- 101,234.
24. | Obliczeniea,: 1
a) a,,= 10-2_38
10+3 13
Obliczenien: 1
b) n-2 _4
n+3 9




9n-18=4n+12

5n=30
n==6

25.

Zauwa&enie,ze mediana trzech liczb, to liczbadkowa:

a4b - liczby, ktérych mediana jest rowda

Zapisanie i przeksztatcenie rownania, wyrikago z tréci zadania:
ata+b_
3
a+tb+4=15
a+tb=11

5 ’

26.

Przeksztatcenie uktadu rowiaotrzymanie rownania kwadratowego

x> +1=y
X+y=7"

X +1l=y
X+x2+1=7"

x> +1=y
x> +x-6=0

Obliczenie wyranika trojmianu kwadratowego i oldlenie jego znaku

A=1+24=25>0.

Obliczenie pierwiastkdéw rownania:
-1-5 _ =145 _

=—— —=-3 , =

2.

Znalezienie rozwizan i podanie ich liczby:
x=-3y=10 lub x=2y=5.

W zbiorze liczb catkowitych uktad rownhana dwa rozwjzania.

27.

Okreslenie promienia potsferyR = @, promienia walcar = 6n,

wysokaci walcah = L10-6)m= 4m.

Obliczenie pola powierzchni bocznej walca:
2rh=2n1604=48n.

Obliczenie pola powierzchni potsfery:

2
AR _ 2762 =7271.




Obliczenie pola powierzchni dachu:

487+ 7271 =120n =120032 = 384 (m°).

Uwaga — okrdamy przyblizenie liczby n z nadmiarem (aby nie
zabrakto blachy).

Na pokrycie dachu potrzeba okoto 384 Iotachy.

28. Okreslenie diugdci promieni okggu opisanego i wpisanego w kwadrat
w zaleznosci od diugdci boku kwadratu:
a — dluga¢ boku kwadratu,
r= Ea — promie okregu wpisanego w kwadrat,
R= a—\f — promie okregu opisanego na kwadracie.
Obliczenie pola kota wpisanego w kwadrat:
A5 -5
2 4
Obliczenie pola kota opisanego na kwadracie.
a2\ _a'm

2 2

Zapisanie rownania, wynikgjego z tréci zadania:
2 2
a_ﬂ — E =477.
2 4
Obliczenie diugéci boku kwadratu:
2/° - e’ =16,
a’ =16,
a’ =16,
a=4,boa>0.
Obliczenie pola kwadratu:
a® =16.
29. Zauwaenie,ze jadic ku kaicowi karawany postaniec przebywa dgod

dhugcéci 6t km, 04t km krotsz niz diugas¢ karawany.

Zapisanie i przeksztatcenie odpowiedniego rownania:

s km — dluga¢ drogi, jaky przebywa postaniec,




t h —czas, w agu ktérego postaniec jedzie kudaowi karawany,

T h —czas, w agu ktérego postaniec jedzie odrca karawany ku jej
przodowi,

ot =1-4t,

100 =1,

t=—.
10

Zauwaenie,ze w drodze powrotnej postaniec przebywa drdigigaici

6T km , 0 4T km diuzsz niz diugas¢ karawany.

Zapisanie i przeksztatcenie odpowiedniego rownania:
6T =1+4T,

2T =1,
ral
2
Obliczenie czasu, w giju ktérego postaniec pokonuje dedgm i z
powrotem:
e Lilo8 g
10 2 10

6 . )
— godziny to 36 minut.
T g y

Obliczenie diugéci pokonywanej przez postea drogi:

s=£[6 =36 (km).
10

Postanie przebywa dregltugasci 36 km w cagu 36 minut.




